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�            1     ::::اولاًاولاًاولاًاولاً� *+,  

    3=2+1            *+, ��� 

   6=3+2+1           *+, ��& 

   10=4+3+2+1         *+, ����' 

 

55=10+...+3+2+1��� *+,             

) ::::پاسخ ثانياًپاسخ ثانياًپاسخ ثانياًپاسخ ثانياً ���-�# *+, �	 ��5 (B�%� .�#�� .�-�# 
#� ��� *+, ( 
#O ��I�. 

9999::::  !	�&� ���18/ �IJ	< ��' �4��B/ U	
 .U	
 �8
 '� 5$� 92�`(0� ��� �4��0 (��B/ 

)(1 )(2 )(3
 

::::    3=1)+2×1               ( �� *+,  

5=1)+2×2               ( *+, ��� 

7=1)+2×3              ( *+, ��& 

 

   19=1)+2×9                (��� *+, 

�
� ��� :��� ��������� � �� 

���� ���'�0                   �� !��� �� �� ���	�� �� � ]��J �� � ����� K�FSD� � ���F ��/ [<�� � ��           3#,/ �#� 51��	#4� �#< �8/

51��� (0 Kn	$R� �� ��$�" � ��	�&� .+�� '� �2� ��/ %�� ����� 9: !��� �1^� ��1�� �&� ��0 � �.v� !�� (0��. 

  �I1$< �� ���      	�� � ]��J �(0�$@ ! �� ��      �� Q�*�� � ��F� �1��	<    ����� � ���      �#18/ [<�� �� �� .      Q�#Z� ]��#J �#� �   ���

        �� ���* 5� ��8/ � �\a8� ��Z� �� ��F�   ���J �/ !�	D �� ���16 � �$�" '� ���� ��� �J     �#� 5#� �#� �� Q�#Z� �]��#J   �#�' .

%�����8�        (0� 5$� ]��J � K�FSD� %4@�6 ���* [1<�< .   5�%18
   ]��J %�� '�      ]	#��@ K�#B.� � ��       � ��^4#0� �	#� !�#�

�� ��^40� 3�4-� w:�B�	�. 

  �6x�� '� �2�    Q�Z� ]��J !��        ��� 5��� ��81�D� �/ (0� %�� ��   (&�: !        �4@�6 �Z�� �� ����� !��� %2�� !��      u1#� � 5��

�4���81� 5�* '� �� �4&�: 5��. 

����@ !��Q�Z� ]��J '� ��^40�   �� � �� =9:�� 51��	� ����� �8
: 

. . . 

. . . 

. . . . 

. . . . 
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10101010:::: ��' 92� ����_ �8
  �� �� k� `���B� Q�� �1��	< 

 ::::  (7W� -�   =»� «�� X��, .��$ ��
Y	 �� � ���5 �� (5 ��  �D�  �
I �� �� ���� ���� (7W� G#� � �����	  ��D6#�� .  (D�W =��D  =

�� ��)�� �� ��5 G�J� �� Z�W� ����. 

.��$  �� (7W� �� .��$ ��� (7W� �� .��$ ��� �� 

� 

� 

� 

� 

� 

� 

D� 

= 

»� � « 

» � �« 

»D� �« 

»= �« 

� 

� 

� 

� 

D� 

= 

»� �« 

»D� �« 

»= �« 

� 

� 

D� 

= 

»D� �« 

»= �« 

D� = »= D�« 
 

11111111:::: (^� �� `�� �a* �8
 � �� 

 :::: ��J�    �� (5 ��3          �� �N#� [\� ���' ( [\� �� -� 
���      ��D�5 *D]� �����	) .28 = 4×7 (  �D��

.
, ���+	 ��
Y	 G#� -� �J�� �&� .���� C$ �� L?� �� =���+	 =�� ���5  .14 = 2 ÷ 28 

 

 C C C B B B B A A A A 
 [\�

 �� 

... G F E G F E D F E D C 
 [\�
��� 

 CG CF CE BG BF BE BD AF AE AD AC �78 

 

12121212:::: »%1�� «   o�� �� ��	�� �0       ���0 � �2,� � �1^0 !��  �� !� .%1�� o�� �� %���1_ ��$
 �	D  E1� E��* � ��" ��' �EB0 !��

�� .      �10�_ +��_ '� ��40� �&	< %,J � (/�� !��� :» ̀ 5#�	A� %���1_ Q��/ �� �� ��	�� Q��/ «  (#^6 ��#_ :    %1#B� %#/ ��#y4��
Q��/     [0�8� ��1�	_ !��� �� ���< . %���1_ �� � ��	�� �� ��/ ��y4�� ��� �� �6�5D �\1*      �#�� (F�#0 �#8
 %1#�� ��,2� ]	

�� ���: `	� 
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 ::::  12�� ����  
�5 ��_��� 
���	 .   �!�&     1 =   (W�8�60 = 5 × 12 

���� ����, G����$ 

 �� 

��� 

��& 

����' 


�/& 


�/& 


�/& 


�/& 

F`& 

��- 

�O 

F��8 

�)�$ 

��, 

��/� 

���� 

�+�� 

�+�� 

�+�� 

�+�� 

F`& 

��- 

�O 

F��8 

��� 

��� 

��-�#� 

���-��� 

(��& =� 

(��& =� 

(��& =� 

(��& =� 

F`& 

��- 

�O 

F��8 
 

 

��� ! ��� :"#$%& '��� ( )*�+& � +� 

����   ����� '� �> �       ��1z1_ � ��	� ���h �� ��                      �#� (-#0 ��1#�� �]	� ��1� � i�E� ��F� �� �� ��/ (&�: � �$�" ��/ 9: � ���

 �� �Z�  �0� .         � �� 518/ ��0 �� ����� �6� �����0 �� {�� (&�: ��� �5�'��A� �" �0��� �� ���  �#� ��1_ �� ����� 9:  51#8/ .

 ��� %1��    �� �� 9:   ����� �� ��� 	J� �/ ��	�&� �� �a��� �� �J	< �� ��	< �/ kB<�� ��c� ! .����� �> � � j_   !�#J �� ��

            ��^40� �
	/ � � 1BD !���F '� �!��,F� � !��/ �� i�E� ��1� !���F ��      ��0 ����� �< 518/    W� 9��* � �<  	#� �< .

����� �� |Sq� ��0 ! �18/ �J	< ��' !: 

13131313::::  �/������ � !�� � o80 '� 
5
44�� �1&	< ]�0 � j� %<  	� .`(0� %< �8
 51� � ]�0 � � ������/ %�� �1&	< 9/ 

 ::::  =���
! � �� �O (�a6� ��� b�� =�� �� .��& cK'�5 � �Y�`3 ���5: 

4 ��  �& K# �� Gd	 2eGd	 
�'  �&  8 = 2 × 4 

 
#� ��]� (�a6� �� C$
5

4
4 �� �� G	 5/2���5 g�%  �& .    G	12

2

5

5

24
52

5

4
4 =×=× / 

14141414:::: (��� �^� 3c !�$4�� '� � 54^� � 	� � �c �^� 3c !��4�� '� ���0 � 5$� � ��R8_�(0 !!8
 3c %�� ����4��� �^�   `��� 

 ::::        K'�5 =���
! ��� ��5 ( � �� (�a6�    �� .��& c�	  ���5 .            �&� ����' �/� h] ��O -� � ��& �/� h]  �� -� ���& .    hD] G#� ��

.���6#� �/� 
�' e
�� 

         .���6#� h] �� (5 �	��/� ��
Y	 (5 �&� G#� ()���    �5 �+# c
��      X�J)� -� �	4+3 �&�  .  (�a6� �� C$         �D �� �
D! �� ��D]� =

 �� iJI ��     �� �5 ���O X�J)� -� �+# � ���5 ���5 . 455 = 1 – 456      ����          456 = 259 + 197 
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����   ��> ������  ��0 �� {�� �4&�: � �� ����� ��4�� 5� �� �� 9: �<       9#: !��#� �� ��#�" (#0 �#� ~��4� jA0 518/

����� �� ��/ �� ��c� ! 5���.�18/ �J	< ��' ]�q� �� : 

15151515::::  K��BF 9c�:
100
98

98
96

8
6

6
4

4
2

××××× ...����" (0 �� ��  . 

 ::::             �� *� 
���� ��I�  �� �65 (& �WB (5 ����� �� �� (�a6� (�a6� *� =�� �� ()��� � ���5  �D� ��5 ( ��]� =  �#�D .  j�Dk�

G�J� X�%�� � .
, .��& =
Y �65 l��] �  �� �65 � (���� ��3� �� �8� ��O �65 j�k� �  �� �65 l��] �WB ��O �� �	 
�# 
���. 
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/
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 ����,�- :"#$%& +�. 

 » �80�6 �	�1�       �� ��� �2*�<� � �� !�  ���� .      �� �� !'	� �*�<� ���1� � ��$6��          (#0� ��#4@� %1#�' !�� �/ �81� .  �	#�1�

   n '� �� �40  ��   ��1� !n     �*�<� ! �� ���1�     ��� '	� �� �40 �&� �� �0� .    %1#�' !�� E#1� U	#
 � a* �� �*�<� ���1� �

         �� �" �� ��	1: (0 �/ !�	D �� (0� ��4@�          �2� �J	< �" �� ��4�� � �	�1� �&� �0� .  �#� ��R1� �� ��$6��    �� U	#
 ��#�"

���� �" � �� �� +S< ��* ��10� �� �< �8/ �� �� '	� �U	
 !(0 ��  "�� � �� �	�.« 

�� 	J� ����� 9: �� d	��� ��	6 ����� !�2^< ��J�� %�� � .(0� ��/ 9: �� ����� � �	�1� r*�� �. 

3&� ('	� %4����  U (U	
 %4���� 

�����  !»3&�«����� '� 9B*   !»U«(�� 	J�  .����� 9: �&�  !»U«����� 9: !��� �� ���    ��c� !»3&�«�/ '��  . 

         �� �� ��1z1_ � 92,� ���h �� 97��� '� ��1�   ����� �� ��	< ��0 !�� �/ 51�\< �< .����� �4*�   ���	#� 9: �
	/ � ��0 !��

�����      �� 9: E1� ��c� !  	� .  ����� '� �> �    ����� ��' ���    ���� !��' !�� .            �#� ����#�� �#� ��#/ 9#: '� 9B* j_    �#1��	<

����� ��' '� �40�$@ $< �" !���18/ �1 .�� 5Z� ��� �2@ �� ��/ %�� ����� 9: � �� �� ��0" ��4���� �� ��c� ! �8/. 

16161616::::   ��:�2000   �� ]	_ ���	<  . �� ��    ���	�8 �4@       ��� �� � �-� �
   �*�� !  �����       �#-� ��#� �&	_ ! .    �#� (#�1*

 �
�4@135 ��� �� (�1* � ���	< 30(0� ���	<  .�� ��� �8
 �� -� ���	<�
 � � �*�� ����� ��* �� `����    

 :::: #�G   (�a6� 
�' -� (�a6�  �&� .
�O ��I� ( K'�5 � .��& = .�O �0�   ��D&O ���#�� ��]� (�a6� *� c
��5 *� � mk�� �� ��

�� ��,. 

1- 
#�� =�� 8(' ('��B�  e�&� �-o  �$ �
8   ����	10801358 =× 

2- 
#�� -� 
Y 8(' ('��B�  �8�  �$ �
8 �� e
���   ����	92010802000 =− 

3-�8�  �$ �   ��
� 
�' .
���30�� �����	  ' � 
#�� ���	( �8� �
8 �� e
���  
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17171717::::  U�4/ ��/ QSF� ����@ U�4/  �� �� 	� !��20U�4/ � �c�   �� �� �8$/ !��40 �#� 31^-< �c�   �#���@ .  �@	#�1�

  � U�4/ !�� <	 �R�     (�1* �� |�F	40000           (�1* �� |�F	�R� �8$/ U�4/ 5� !�� < � ���	< 20000  �� ���	<      �#-� �#��	� . ��
�
 `'��A� ����^��4/ �� ���� ]	_ ��* 

 ::::   

1. g��5 h�/k	 p�`� (' �� =�� e�&� �
8 

2. g��5 h�/k	 p�`� (' (��5 =�� e�&� �
8  

 

3. h�/k	 X�J)� (' �� e�&� �
8 1600080008000 =+ 

4. (' �-���q 
#� (5 ��5 p�`� e�&� �
8 440001600060000 =−  

 �/0 ��� :1��&.2 � 3�4 

 ��� ��               ;�: 97��� � �� ]�v0 U�	J �	� � �����	� ;� ]	D � ����� !'	�"    �' ���#�   (#0� .     � ��' ;�#: +��

    �� ���* ��^40� �	� �&��6�E� �< �/	/ ���� '� ���'�� �6��' �16 . +�� !�16�� '� j_ (0� %2��»  ���#�'" � ;�#: «

      (0� [�\< �F	� ��/ %�� �18/ �2@ .          (0� �.v� ����� 9: !��� +�� %�� �(�1� %�� (I1 *�� ��� .       r��#0 �#�1� ���6 +�� %��

  �� U�	J ��        ���B� ��88/����1�� (0� %2�� ���6 � �0� .  ] �' ���B�   5�	� �0 .  �� ;�: ]��  51�' .   '� � �    �#��� �' ;�:

�� �� (0� (0� �� ;�: ��" �/ 518/ ����'" .;�: 518/ � 0 ���� ����� k�� �� ]�� ;�: �6� 51�E� !�4$� !�� . 

     ��� ��/ ����'" � �' ;�:        �" d�� �� (0� �&	B* 9��* 9:           ;�#: %4#�	� !��� ��	� ��� �1��	4� ��� �/      ���#�'" � �#�

   �18/ ��1_ �$�" ��/ . ;�: jA0    � !��     �R14� � �0��� �� �� !�                 �#� ��1#0� !��#� 5Z8#� � �\a8� �	D �� ��B* ;�: !�16

  �18/ %11 < U�	J .;�:     ���'�0 ]��J � �� ��<	� !�� U�	J �1��	4� �< �18/ ��      (#0� U�	#J �#� �� ��#�" (0 �� !��

�18/ ����\�. 

18181818::::  �6� �/ �18/ ��1_ !�F5 �� 9c�: jA0 �518/ 5/ �" '� �:�� 3�� �� (0 �� �F ���� ����� � �518/ ��� ��".    

 ::::   

()��� 2(���� �
! ���   *]��3���  �5  ���55
���  �
!  

��r 20 = 10 × 2 15 = 5 × 3 5 = 5 – 10 10  �� [
� 

�&�� 30 = 15 × 2 30 = 10 × 3 10 = 5 – 15 15 ��� [
� 

-          �#
�&� g��I ( [
� �� � �� (�a6� G#� ��  .     (�a6� *� �� �J, �&� G+J�              sD&�$ ( Cq& � 
��F ��r [
� G#
�' t�� G#� -� =�


�&� �&�� .
��� (���� ��	��5 ( ��+��$ � �8� � c
#��� (�6� ��-. 
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19191919:::: »(0  ����@ «   �4��m6 ���: �� ��'�� �� � �� 	� ;�8J� (0� .    � (#�1* �#� �� 	#� ;�#8J� '� ���� ��    ��#�	< ��E#�

��    ����@        �� j8J �� k\@ 5� !�4,� �� �� �  (���@ !!     �� ���
 U	� ��1� !�4,� �6�   �� �'           (#�1* 3#?� �#� �� j8J (���	<
�-� .      ��� �/ �� �J	4� '�� ����_ �           � �4���@ �� 	� j8J 5�* �'�� !95000    ���" (0 �� ���	<   (0� .        �#� '� �� �#/ �<�	c �

    � ;�820� �� k\@ ������    �� ����	< ��E�     ����	< ��E� ~8_  ��/ (@���     � ;�820� �8
 �����  �       ��E� ~8_ ;�820� �8
 � ����	< ��E
`�� ����	< 

 ::::   

(6#�W�  �$ *5 u�$ X�J)� �����	 ��F� �� .� X�J)� �����	 ��F� �� 
u�$ ��
Y	  ��F�

�����	 �� 

.� ��
Y	  ��F�

�����	 �� 
 

�5 �	 85000 35000 50000 7 5  �� [
� 

v� �	 100000 20000 80000 4 8 ��� [
� 

�&�� 95000 25000 70000 5 7 ��& [
� 

 

��5	 ��� :6��4 784 9
#:&�� (�	 

  !'�� '� �2�    ��� �*SF�	� !��     i�E� ���� � ��'	�"    ����<»  �\����20 �&�v0  «(0� .   �\���� t�	�� '� �2�    !20     �#/ �� �&�v0 
    �� �0��� ��� ��/ � �0 ����� �� 8/51 : %1�1 �< 100  ���#0�8� !��� �1��	-� ��440� '� � �18/ U�-4�� 	� %�� � �� !�F 

     �q/��: ��� �Z��	� �F20        U�	J �� k\@ ��� � �8/ ��a� ]�v0     !��»��� «  �»�1� «   �18/ ����8��� �� �� .     �# � ��� (0� �6�
 '�20�� ��a� �/ �&�v0  �� U�	J ��� � �8/ �� �F ���	4� ��1��� �� !'�� ��8/ ��1_ �� ��� ���-4 '��. 

 �\���� ��	�� ��20�� �0��� �� �&�v0  518/ .]�v0 �� U�	J � �� �18/ (* ��' ]��J � ��: 

;��� �<� 9
� 

1  �J, �
! �#O13�&� . ��� 

2  -� �J, �
! �#O50w�F  e�&� �	 (� 

3 e�&� ��B �J, �
! �#O (� 

4 �J8� K# �J, �
! �#Oe�&�  ��� 

5  �J, �
! �#O87e�&�  ��� 

.

.

. 
.

.

. 
.

.

. 

- ]�v0 Q��/ `�84�� +'���� �� 
- ]�v0 Q��/ �� �� +'�� �� (c�@ %4@� (0 '� [J	� � ��� `��	� 

      ]�v0 �EJ ~8_ ]�v0 � �� ]�v0    �8�'�� 5/ !�� .J	4� �$8< �	
�� �  !���F 5�	�13 � 87  (#&�: �E#J     (#0��� !�#�
�84��. 

 �&�: � ]�v0 �/  !��2 �3 � 4�84�� U	� � ����8��	� ��1��  .U�	J '� ���� ���'  !��»��� « ��» �#1� «  �#� w#F��   	#�
�6 lm: (0��� �F !��' �� <. 

%1�� �� �/ �	D  �181�»(&�: lm: U	�a��� !�� « �� �� ���»	�a� (&�:U «�� ��E� �8/. 
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       ����� '� �> � 9: !��� 514@�6 �� j_   �� ��   (&�: ��� 51��	<  5��#1�� �Z�� �� %2�� !�� .      k���#� �#� �#J	< �#� jA#0
      U�	J ���� ��a� ����� � �/ �F	�	�    (&�: � ��              ��" (0 �� ����� U�	J �< 518/ lm: �� %2���1� � U	�a��� !�� . ��

      �� �/ �18/ �J	< 5� �42� %��      +�� '� ����� 9: !�» (&�: lm:   U	�a��� !�� «      ]��#J 51#Z8< �#� � 92� 50� '� ��^40�
Q�Z� �� ��/ ��� �� ��1� �� �8/. 

20202020:::: ~8_ ��B8���$
 !��'�� ���1_ �� g�� � �J � �B8� �� (0�� �4^� !��'�� ���0 � � ��	6 ��	6!! 
�0 !��'�� ���1�F �� � �B8�� ��B8�  � (0	6 g�� �B8��� (0�� ��4^� !��'�� ��� � ��	6!! 

�	�� �$�" !��� '���� �6�8� :»�4^6 g�� '��� %� Q�«`(0� �4^� '�� Q��/ '���� �18/ %11 < � 

 :::: ��x�  �
I �
�� 
��5 �&� �#- 
���� ���: 

 (`�, (`��+# (`�,�� (& (`�, (`�,���' u�$ (`�, (YJI 

��J�$ � � � � � � � 

�%���! � � � � � � � 

-     �&� (`�, -���� ���5 y�B . ���� C$  �&�� �/�      �� ��8� � 
��6� �0  
�#�0 :»     (D�/0 H��� -��D#� G�  ��«    �D� �D&�� c   
D�#�0.    �� �D�� 

G#� (YJI � .�� (YJI -��#� l��] �J� � �&�N�&�� �%���! �� (�/0 H��� 
���	 
,� .�6�� (`�, -���� C$) .g��7��� ���� L?�( 

-   -���� ���5 y�B K#  ��J�$ -���� �� c
,� (`�, �&�� �&�0 .�� ��8� C$ 
#�0 :»��#� G�-(�/0 H���  �� «�� �&�� 
#�0 .  -��D#� ���

       �� �&�� (`�, =��-�� ��J�$ � .�� (`�,  
#�0 .     �J� �� (`��+# -���� ()��� �� 
,� 
���	 .(& � (`�,�� =��-��    -�� 
D���� �D� (`�,

�J� c(`��+# z�_] s&�$ 
����	
�,� (�a6� . 

-  �� y�B     
,� (`�,���' -���� ���5 .     �� H��� (`�,���' =��-�� ��J�$ ��'     (D�JI c
D#�0    =»   (D�/0 H��� -��D#� GD� �� «  �D&���� ��

�&� .    .�� �N�&�� -��#� �� C$     �&� ��0-�& ��  �
I � (5 �&� .�&�N�&�� (`�,���' -�� �%���! . �D� ��8� C$   
D#�0»  H��� -��D#�

(�/0 �� «��&� ��0-�& ��  �
I � (5 
,� �&�� 
# .()���  -���� (5 G#� �#��� =»(`�,���' «�&�. 

21212121:::: i�E� �0 �F %��<  �� � ���� �4���� !���2< 5*� �/ �1��	8� �� ��*�15�-� E1�  ���� ��m_. 

 :::: w�F   G#�	�8� ���+	 ��
 �J8� (& �
!  ��987�&�  .��  � =�
! �����15vk  � �#?$ � �� (5 �&3 � �� � 5vk    �#?D$


,� . t�� -�»���� L?� g��7��� =�� «�� *� �� (�a6� ���5. 

  �3vk   � ��� �&� �#?$5vk  �6�� �#?$.←     987 

 986 

  �3vk   � ��� �6�� �#?$5vk  �&� �#?$. ←     985 
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  �3vk   � ��� �6�� �#?$5vk  �&� �#?$. ←     980 
 

.

.

. 

  � ��3vk   � �� � �&� �#?$5vk  �&� �#?$. ←     975 
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6-       �� �84@�6 51�?< 9�8J K���	1:     �\���� ��� �� 9�8J ��a�0 �	40     �8� [1<�< ]�B42�� ! .       � 51#< � �� (0� ���*
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 [\F �4�     	� ��� '� �< .  +�"5        �&� 	� �<	�J �1�: '� �4� 3    [\F ��� '� �4�  	� �< .��c�@    �#� �#� ��" �^� � ]�� �^� '� ]��/ !
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